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Abstract 
Lattice Boltzmann Method (LBM) is a numerical method based on molecular dynamics theory de-
veloped in recent years. It has the characteristics of simple calculation and easy boundary treat-
ment. In this paper, the flow with low Reynolds number for NACA0012 airfoil were analyzed and 
simulated based on LES method with D2Q9 model. The numerical results show that the numerical 
results of the LBM method fairly agree with the reference value of CFL3D for the low Reynolds 
number and the unsteady turbulent flow field of the simple airfoil. Thus, this method is effective 
for calculating the wing flow field at low Reynolds number. 
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摘  要 

Lattice Boltzmann Method (LBM)是一种近年来发展的基于分子动理论的数值方法，它具有计算简单、

边界易于处理的特点。本文基于采用D2Q9模型的LBM方法对NACA0012翼型进行了数值模拟与分析，
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数值结果表明：对于简单翼型的低雷诺数、非定常湍流流场，LBM方法的数值结果与CFL3D参考值可以

很好的吻合。因而，该方法对于低雷诺数下简单翼型流场计算是一种有效的计算手段。  
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1. 引言 

Lattice Boltzmann Method (LBM)是在过去的 20多年里逐渐发展起来的一种新的不同于传统计算流体

力学(CFD)的计算方法[1]。相比于采用有限差分、有限体积等传统的计算方法有很大的不同，LBM 基于

分子动理论，具有比较清楚的物理背景。传统的计算方法是在求解离散方程时直接对宏观的控制方程进

行离散化处理，然后使用某种数值方法进行求解，最后得到宏观的各个物理量。而 LBM 从微观动力学的

角度出发，把宏观物理量当作微观量统计平均的结果[2]。 
LBM 方法是由格子气自动机(Lattice Gas Automata, LGA)发展而来[3]。在 LBM 方法中，流体在介观

层次上被流散成流体粒子的同时物理区域也被离散为一系列的粒子(微团)，时间被离散成一系列的时间

步长。其中，描述流体粒子运动的方程成为 Boltzmann 方程或者相应的离散形式[4]。在 LBM 方法中，

速度、密度等宏观物理量不作为变量，基本变量是细观上的粒子分布函数。LBM 方法通过粒子分布函数

的演变过程，从不同的角度建立起宏观与微观、连续与离散之间的联系，按照简化以后的动力学模型流

体粒子被约束在有限的格线上运动，需要对这些相关粒子的相关特征值做平均才可以获得宏观层次的密

度、速度等参数[5] [6]。 
本文针对低雷诺数下的 NACA0012 翼型进行了数值模拟，通过数值模拟结果与相关文献参考数据的

对比，分析并验证 LBM 方法在数值模拟低雷诺数下翼型绕流时是一种有效、精准的计算方法。 

2. 数值方法和几何模型 

2.1. 数值方法 

LBM 法将粒子速度离散为有限速度空间{ }0 1 2, , , , Ne e e e ，N 为离散后速度的种类。速度离散后的玻

尔兹曼输运方程为 
f e f F
t
α

α α α α
∂

+ ⋅∇ = Ω +
∂

                                 (1) 

式中， ( ),f f r tα α= 为 t 时刻 r 点在 α方向上的粒子分布函数， eα 为其离散速度， αΩ 为碰撞算子， Fα 为

外力在 α方向上的分力。 
宏观物理量由下式确定： 

df wρ = ∫                                        (2) 

du f v wρ = ∫
                                        (3) 

为求解式(1)，需对其时间及空间进行离散，得到完全离散的玻尔兹曼方程，并对其进行滤波： 
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( ) ( ), ,r e t t tf f r t tFα α α α αδ δ δ+ + − = Ω +                           (4) 

求解(1)式中必须同时离散速度空间和物理空间，最大的困难在于速度 v 的处理，由于宏观量是微观

量的积分形式，He [7]用高斯积分，对速度空间离散，得到如下的方程(2D)： 

( ) ( ) ( ) ( ), ,
, ,

eqf x t f x t
f x e t t t f x t α α
α α α τ

−
+ ∆ + ∆ − = −


                     (5) 

其中： 

( ) ( )2 29 3, 1 3
2 2

eq
af x t pw e u e u uα α ε= + ⋅ ⋅+ 

−

                            (6) 

( )
( ) ( )

0,0 0

1 π 1 π
cos ,sin 8

4 4
e

α

α α
α

 =


=  − −   
=         

                         (7) 

4 0
9
1 1,2,3,4
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 =

= =



=


                                (8) 

因为是在 2 维空间且具有 9 个离散速度，因此将这种速度离散记为 D2Q9。 
其实，LBM 最初起源于 LGA (Lattice gas automata)。经过 Higuera 和 Jimenez 提出的一种将碰撞算子

线性化的简化模型[8]以及 Higuera 等进一步提出的增加模型的数值稳定性的强化碰撞算子方法[9]，LBM
去除了统计噪音并去处理碰撞算子指数复杂性的缺点。由于改进后的 LBM 方法使用的仍然是 Fermi-Dirac
平衡态分布函数，LGA 的其他缺点仍然存在。为了进一步简化碰撞算子，Chen、Qian 提出了用 SRT (single 
relaxation time)过程代替碰撞项的格子 BGK (LBGK)模型[10] [11] [12]，相比之前提出的模型，碰撞算子

不会因粒子种类的增加而变得复杂，主要是由于 LBGK 模型中碰撞算子的本身会发生改变。 
通过对速度空间进行离散，宏观量为： 

·eq eqf f pu e f e fα α α α α αα αρ = = = =∑ ∑ ∑ ∑  

                        (9) 

通过多尺度展开，假定密度变化很小，可由(5)和(9)得到 Navier-Stokes 方程： 

0p pu
t
∂

+∇ =
∂

                                     (10) 

( )i
j i j i j i j j i

up u u p v pu pu
t

∂
+∇ =  −∇ + ∇ ∇ +


∇ 

 ∂
                      (11) 

这里粘性系数
2 1

6
v τ −
= ，压力 3p ρ= 。 

经过上述处理后，LBM 方法完全克服了格子气自动机的一系列缺点。 
边界处理是 LBM 方法进行运用中一项非常重要的内容，它对数值计算的精度、计算的稳定性及其计

算的效率有很大的影响。通过 LBM 方法进行数模拟计算时，由于边界节点上的部分分布函数是未知的，

需要根据已知的宏观边界条件确定边界节点的分布函数，因此处理不同边边界条件时需要不同的边界处

理格式。目前，将现有的边界处理格式主要分为启发式格式、动力学格式、外推格式以及复杂边界处理
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格式等四类。相对于其他三种格式，启发式格式不需要较复杂的数学推导的公式求解，一般只要根据边

界条件的物理本质通过微观粒子的运动规则直接确定边界节点上的未知分布函数；动力学格式主要是通

过边界宏观物理量或者宏观物理量梯度值的定义，直接求解边界节点上未知分布函数的方程组： 

aa f x ρ=∑ ， a aa e f x ρµ=∑                              (12) 

以获得边界节点上待定的分布函数。虽然启发式和动力学格式可以处理一些特定的边界条件，但是

存在很大的局限性，并且在过程中需要对边界条件的一些物理性质做出假设，很难推广到更一般的边界

上。因此，借鉴传统计算流体力学(CFD)方法中的边界处理方法来构造 LBM 方法边界条件处理格式提出

了外推式格式。复杂格式综合了其他三种边界处理格式，主要用于处理曲线边界和运动边界。四类处理

格式具有不同的使用范围，其对模拟结果的精度以及稳定影响也差别很大，因此在模拟计算时需要根据

具体的物理问题选择合适的边界处理格式。随着 LBM 方法的不断发展以及解决问题的需要，最近几年多

位学者提出了用以处理复杂边界条件的不同格式，如连续反弹格式(continuous bounce-back scheme) [13]、
体积法(volumetric method) [14] [15]以及浸润边界(immersed boundary) [16] [17] [18]。 

网格划分方面，非均匀网格、多重网格、无网格技术等网格处理技术的出现延伸了 LBM 方法的应用

范围，使得 LBM 方法逐渐在更多的领域得到实际的应用[4]。 

2.2. 几何模型 

本文选取了 NACA0012 翼型作为研究对象，它作为一款常用翼型研究数据较多，因此可以方便的进

行对比研究。本文算例计算区域大小为 60 c × 40 c，计算区域外围为远场边界条件。为了提高数值计算

的精度及其可靠性，本文 LBM 方法所采用的网格生成方法为无网格生成技术。格点在物理量变化较为剧

烈的部分分布较密，而变化平缓的部分分布比较稀疏。远场区域解析度为 2.56 m，翼型及其尾迹解析度

为 0.005 m，如图 1 所示，仅在交界处使用插值的方法，不仅节省计算资源并且保证了计算的精度[19]。 

3. 数值模拟 

本文用 LBM 方法对雷诺数为 500Re = 下 NACA0012 翼型进行数值模拟，将结果与参考文献[20] [21]
所提供参考值进行对比分析，说明 LBM 方法在计算低雷诺数下翼型绕流的有效性。为了达到基于弦长等

于 500 的雷诺数，根据表 1 设定了模拟参数。由于来流为层流，在翼型边界层不应用壁面函数模型。 
图 2 为 NACA0012 翼型在一流场下不同解析度对于精度的影响的仿真结果。通过不同解析度下 LBM

法计算得到的阻力系数与 CFL3D 参考值的对比，结果表明当解析度为 0.005 m 时，计算结果与文献参考

值可以很好的吻合。在翼型及尾迹解析度为 0.005 m 时，其升力系数、阻力系数如表 2 所示。 
将 LBM 方法数值模拟流场中五个垂直于翼型截面取无量纲化的 X 和 Y 方向速度分量以及压力系数

与 CFL3D 数据进行对比，如图 3 所示在弦长( 0,0.25,0.5,0.75,1.0x c = )的五个不同位置。 
 

 
Figure 1. Grid distribution of NACA0012 airfoil 
图 1. NACA0012 翼型格点分布图 
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Figure 2. The influence of resolution on drag coefficient 
图 2. 解析度对阻力系数的影响 

 

 
Figure 3. Data plot lines 
图 3. 数据点线 

 
图 4 为 LBM 法和 CFL3D 在 X 与 Y 方向无量纲化速度分布对比。通过分析我们可以发现：LBM 计

算所得 X 方向上的速度分量与 CFL3D 参考值十分吻合。但 LBM 法在 X 方向上的分量与 CFL3D 参考值

在靠近翼型壁面时存在一些偏差，特别是在弦长位置 0.5x c = 。这可能是由于计算过程中靠近壁面的粒

子层大小的设置不够精准。 

压力系数 pC 被定义为
21

2

static
p

pC
vρ

= ，其中 staticρ 为静压。图 5 为 LBM 法和 CFL3D 在翼型弦长五个不 

同位置压力系数分布对比。通过对比分析可以得知，在计算压力系数时 LBM 法计算所得结果相对于

CFL3D 的参考值总体趋势比较吻合，但是在弦长 0.25x c = 与 0.5x c = 位置靠近壁面处的存在一定的差

异。造成壁面处速度的 Y 方向差异的原因与速度 X 方向存在差异的原因一样，主要是靠近壁面附近的粒

子层精度的设置问题。 
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(a)                                               (b) 

  
(c)                                            (d) 

  
(e)                                             (f) 

  
(g)                                           (h) 
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(i)                                           (j) 

Figure 4. Velocity components of X and Y in different positions of airfoil. (a) X-component of velocity at 0x c = ; (b) 
Y-component of velocity at 0y c = ; (c) X-component of velocity at 0.25x c = ; (d) Y-component of velocity at 0.25y c = ; 
(e) X-component of velocity at 0.5x c = ; (f) Y-component of velocity at 0.5y c = ; (g) X-component of velocity at 

0.75x c = ; (h) Y-component of velocity at 0.75y c = ; (i) X-component of velocity at 1x c = ; (j) Y-component of velocity 
at 1y c =  
图 4. 翼型不同位置 X 与 Y 方向的速度分量。(a) 0x c = 处 X 方向速度分量；(b) 0y c = 处 Y 方向速度分量；(c) 

0.25x c = 处 X 方向速度分量；(d) 0.25y c = 处 Y 方向速度分量；(e) 0.5x c = 处 X 方向速度分量；(f) 0.5y c = 处 Y
方向速度分量；(g) 0.75x c = 处 X 方向速度分量；(h) 0.75y c = 处 Y 方向速度分量；(i) 1x c = 处 X 方向速度分量；

(j) 1y c = 处 Y 方向速度分量 
 
Table 1. Simulation parameter 
表 1. 模拟参数 

自由来流速度 refv  50 m∙s−1 

密度 ρ 1 kg∙m−3 

动态粘度 μ 0.1 pa∙s 

弦长 c 1 m 

雷诺数 Re 500 

攻角 α 0 度 

 
Table 2. NACA0012 lift coefficient and drag coefficient 
表 2. NACA0012 升力系数、阻力系数 

方法 升力系数 阻力系数 

LBM 144.26 10−×  0.1734 

CFL3D 55 10−− ×  0.1741 

理想结果 0 0.1741 

误差 - 0.402% 

 
综合上述低雷诺数下的 NACA0012 翼型绕流数值模拟结果的对比分析，可以发现 LBM 方在对简单

对称翼型进行数值模拟具有很高的精准度，模拟结果与文献参考值可以很好地吻合。同时，这也验证了

LBM 方法在计算低雷诺数下简单对称翼型是一种有效的计算方法。在计算的过程中，对同一流场采用分

区域的划分，可以提高区域格点的分布质量，从而在一定程度上能够提高计算的精度。但是，LBM 方法

在处理翼型边界时采用阶梯近似的方法会对翼型表面物理量的准确性计算产生一定的误差。 
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(a)                                    (b) 

   
(c)                                    (d)                                   (e) 

Figure 5. Pressure coefficient at different positions of airfoils. (a) 0x c = ; (b) 0.25x c = ; (c) 0.5x c = ; (d) 0.75x c = ; (e) 
1x c =  

图 5. 翼型不同位置的压力系数。(a) 0x c = ; (b) 0.25x c = ; (c) 0.5x c = ; (d) 0.75x c = ; (e) 1x c =  

4. 结论 

Lattice Boltzmann Method (LBM)是最近发展起来的一种新的计算方法，其所具物理图像清晰、边界

条件容易处理以并行性能好的特点，使 LBM 在一些传统方法研究受到一定限制的领域取得了开拓性的

进展。本文采用 LBM 方法对低雷诺数下的 NACA0012 翼型进行了模拟，结果表明 LBM 方法在计算低雷

诺数下的简单对称翼型是一种有效的计算方法。未来的工作将以本文为基础，对高雷诺数、复杂边界条

件下的翼型进行数值研究，说明 LBM 方法在更复杂条件下的应用。 

参考文献 (References) 
[1] Chen, S. and Doolen, G.D. (1998) Lattice Boltzmann Method for Fluid Flows. Annual Review of Fluid Mechanics, 130, 

327-358. https://doi.org/10.1146/annurev.fluid.30.1.329 

[2] 李红群, 史冬岩, 王志凯, Wasim M.K. Helal. 不同壁面绕流特性的格子 Boltzmann 模拟研究[J]. 计算力学学报, 
2017(2): 219-225. 

[3] Dorschner, B., Frapolli, N., Chikatamarla, S.S. and Karlin, I.V. (2016) Grid Refinement for Entropic Lattice 
Boltzmann Models. Physical Review E, 94, Article ID: 053311. https://doi.org/10.1103/physreve.94.053311 

[4] 何雅玲, 王勇, 李庆. 格子 Boltzmann 方法的理论及应用[M]. 北京: 科学出版社, 2009: 2-12. 

[5] 王龙, 宋文萍. 翼型绕流的 LBM 大涡模拟研究[J]. 西北工业大学学报, 2010, 28(3): 448-452. 

[6] 蒋荣勤. 高雷诺数下格子 Boltzmann 方法的应用研究[D]: [硕士学位论文]. 哈尔滨: 哈尔滨工程大学, 2008. 
[7] He, X.Y. and Li, S.L. (1992) A Priori Derivation of the Lattice Boltzmann Equation. Physical Review E, 55, 6333.  

https://doi.org/10.1103/PhysRevE.55.R6333 
[8] Higuera, F.J. and Jimenez, J. (1989) Boltzmann Approach to Lattice Gas Simulation. European Physics Letter, 9, 659- 

671. https://doi.org/10.1209/0295-5075/9/7/009 

https://doi.org/10.12677/jast.2017.53013
https://doi.org/10.1146/annurev.fluid.30.1.329
https://doi.org/10.1103/physreve.94.053311
https://doi.org/10.1103/PhysRevE.55.R6333
https://doi.org/10.1209/0295-5075/9/7/009


冯欢欢 等 
 

 
DOI: 10.12677/jast.2017.53013 127 国际航空航天科学 
 

[9] Higuera, F., Succi, S. and Benzi, R. (1989) Lattice Gas Dynamics with Enhanced Collisions. European Physics Letter, 
9, 339-352. https://doi.org/10.1209/0295-5075/9/4/008 

[10] Chen, S., Chen, H.D., Martinez, D., et al. (1992) Lattice Boltzmann Method for Simulation of Magneto Hydrodynam-
ics. Physical Review Letter, 17, 469-494. 

[11] Qian, Y.H., Humieres, D. and Lallemand, P. (1992) Lattice BGK models for Navier-Stokes Equation. European Phys-
ics Letter, 17, 477-491. https://doi.org/10.1209/0295-5075/17/6/001 

[12] Bhatnagar, P.L., Gross, E.P. and Krook, M. (1954) A Model for Collision Processes in Gases. I: Small Amplitude 
Processes in Charged and Neutral One-Dimensional Systems. Physical Review Letter, 94, 509-526. 

[13] Verberg, R. and Ladd, A.J.C. (2000) Lattice-Boltzmann Model with Sub-Grid-Scal Boundary Conditions. Physical Re-
view Letters, 84, 2146-5152. https://doi.org/10.1103/PhysRevLett.84.2148 

[14] Rohde, M., Kandhai, D., Derksen, J.J., et al. (2002) Improved Bounce-Back Methods for No-Slip Walls in Lat-
tice-Boltzmann Shemes. Physical Review E, 65, Article ID: 056701. 

[15] Rohde, M., Kandhai, D., Derksen, J.J., et al. (2003) Improved Bounce-Back Methods for No-Slip Walls in Lat-
tice-Boltzmann Schemes: Theory and Simulation. Physical Review E, 67, Article ID: 066703.  
https://doi.org/10.1103/PhysRevE.67.066703 

[16] Feng, Z.G. and Michaelides, E.E. (2004) The Immersed Boundary-Lattice Boltzmann Method for Solving Flu-
id-Particles Interaction Problems. Journal of Computational Physics, 195, 602-631. 

[17] Feng, Z.G. and Michaelides, E.E. (2005) Proteus: A Direct Forcing Method in the Simulation of Particulate Flows. 
Journal of Computation Physics, 202, 20-51. https://doi.org/10.1016/j.jcp.2004.06.020 

[18] Niu, X.D., Shu, C., Chew, Y.T., et al. (2006) A Momentum Exchange-Based Immersed Boundary-Lattice Boltzmann 
Method Foy Simulating Incompressible Viscous Flows. Physics Letter A, 354, 172-187. 

[19] 宋文萍, 余雷, 韩忠华. 飞机机体气动噪声计算方法综述[J]. 航空工程进展, 2010(2): 121-134. 
[20] Lockard, D.P., Luo, L.S., Milder, S.D. and Singer, B.A. (2002) Evaluation of Power Flow for Aerodynamic Applica-

tions. Journal of Statistical Physics, 107, 423-478. https://doi.org/10.1023/A:1014539411062  
[21] Somers, D. (2005) Design and Experimental Results for the s825 Airfoil. Technical Report. National Renewable 

Energy Laboratory, Golden.  
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 
 

 

期刊投稿者将享受如下服务： 

1.  投稿前咨询服务 (QQ、微信、邮箱皆可) 
2.  为您匹配最合适的期刊 
3.  24 小时以内解答您的所有疑问 
4.  友好的在线投稿界面 
5.  专业的同行评审 
6.  知网检索 
7.  全网络覆盖式推广您的研究 

投稿请点击：http://www.hanspub.org/Submission.aspx 
期刊邮箱：jast@hanspub.org 

https://doi.org/10.12677/jast.2017.53013
https://doi.org/10.1209/0295-5075/9/4/008
https://doi.org/10.1209/0295-5075/17/6/001
https://doi.org/10.1103/PhysRevLett.84.2148
https://doi.org/10.1103/PhysRevE.67.066703
https://doi.org/10.1016/j.jcp.2004.06.020
https://doi.org/10.1023/A:1014539411062
http://www.hanspub.org/Submission.aspx
mailto:jast@hanspub.org

	Numerical Simulation of Flow around Airfoil with Low Reynolds Number by Lattice Boltzmann Method
	Abstract
	Keywords
	低雷诺数下翼型绕流的LBM数值模拟 
	摘  要
	关键词
	1. 引言
	2. 数值方法和几何模型
	2.1. 数值方法
	2.2. 几何模型

	3. 数值模拟
	4. 结论
	参考文献 (References)

